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60 批

fcx.gs = {
"悠恭 , cx.gs#oos

○ , lxy) ⼆ 10,0 )

Find 柒 and 苛 .at 10,0 了
.

65.
Find the value d 發 atthepo.ua,们iftheequationxytix-zytiodefineszasafunct.in
ofthetooindependentvariabl.es

xandyendthepartidderivieexists.CM/tTH20loDProblemset3,Q
4 了

。

4. Let S = {cx.osc-R2ixc-RY.Showthatlalnt.IS) = 4 j

⼩ sS = S ;

⼼ Ext (S) = { lxngt 成 : XER
, ytoy

Prod 4 Clairauts Theorem using meunvdueheorem
-



60. ⼠比

fap = {
所留器 , cx.pt 0,07

○ , lxy) ⼆ 10,0 )

Find 其 and 奇 d 10,0 )

Solutn : 委 lo.co ) = 您。

扣⼼與
x

= 炎咒
"逃

X

⼆点。 譽 = i

哥 10 1 0 ) = lifgsy

⼆点:
"邀

y

- 㖌
"

共 ⼆ 0



65. Find the value d 發 atthepo.ua,们ifthe
equationxytix -2yti 0 o_o

defineszasafunctimofthetooindependentvariabl.es
xandyendthepartidderiutiuexists.solut.in

,

Regardingzasafunctimoftwoindepndentvariab.us
xy , Z-Zlx.gs

Differentiatebothsidesofowithrespecttolw.r.tl 入
,

yt ( 3E 是 ⼀xtz ) -2g姜 = o_o

Suhstitte lxiy ,
Z ) = ( 1 , 1,13 in 20 :

1 t ( 3眾 + 1 ) -2最 -0

叕 ( 1,1, Di -2



4. Let S = {cx.osc-R2ixc-RY.Showttlalnt.IS) = 4 ;

⼩ sS = S ;

⼼ Extls) = { lxngt 成 : XER
, yto } = N \S

Solutim :

(a).tt XERlletsomepointcx.co t S )

⼤比 9 〉 0
, ( x , ⾔ ) G Bdxi 0 )

but (x
,
台) 4 S

品 Bqlxio )fsforangqso.ForungKER.lxoisganinteriorpointofS.i.int/SJ=
d

(c) letlxoiyolERwithyflie.lxo.jo ) 4 S )
Let q ⼀些 >

o.Foranycx.DEBdxoyo ) ,
wewanttodaimthatcx.gs/ES.Thiswi1limpythctFxtlS)=RIS



Tofirishtheproofjlxg-cxo.yblikxoity-y.int
E ⼆ 望

ly-y.it iTunes <哭

( ⽇ - inequaktplyol-ylsly-y.la 坐
rrrvrn

n-errne.ly| > 𡘾 > 0

(b) Anypontsinpimustbeonecftheftig-etyp.es :

① lntericr pont lntcss
② Exteriw point Extl SJ
③ Boundary 28

i By ⼼ and Ccs
, 28 = S

.



Proddllairautstheoremi-Chirautstheore.ru
:

letfiR-sR.LU la.DEN.Supp.seJxf
,

2中 , 我等,liiiif
最 ⼼》 ⼆ 薪 (…

-Observation :

器
,
ca.bs-in-lglath.bg _ 奇 k.byh

⼆点它 主 [鼠 卡 lflath.btks-flath.bz )
- 卡 ( fca , btk ) - flab 了 ) |

⼆点! 念ㄟ 家 [fcath.btks-flath.bz _ fa , 3 +1:) tflaj



Simihhg ,

最 laib) = Üiikn 家 [fcath.btks-flath.bz _ faiotkjtfla,可

Justtheorderdlinitch.yeslfirsthk.usiiò ,

then lii ⼀ 哥死 )
+

Now
,
we U

△ Ch , K) = flath
,
btks-flath.D-fhbtkitfca.bg

Apply Mean vdue theaem

△ lh , k) ⼀ △ ( h , 0 ) =khhlh.tk?forsometEl0i)=kI2yfla+h,bttk)-o-2yf(a,bttkJto]
IAppliedchcinrukfwpartidderNate.ltww ? )
Note Mnk) - Mno) ⼆ Alh

,
K )

品 △ (hk) = k [2yflath.bttki-2yflsbttkJJ-3OR-ihenumbert.EC
0,17

changesaccordingtoh.k_Dittrenth.kyieldd.eerentt
.



A啊

Meanvduthm.gflath.bttkJ-dgfla.bttki-h.bgfcatsh
,
bttk ) 在 some SE⼼ )

品 Furanylh.KJ.therearesomestc-lo.is

ldependngmlh.ms so that

Alhk) = hkadyflatsh , bttkj
Since 2⽇yfiscontinuwsatl.ci) ,

有点⼼。

此器 = 器
,
la.bz

Recdthtintheobsewat.in aboe
,

器,

⼼了 ) = 㖌 筑 在 uh.kz

Nde that

ǛǐòkfNh.ba/waysexistsandequdsHca,btkJ-Ila,b)J



Now
, we hwe

。

① 尛品⼼。, Nhk ,

② 㖌
"器 ex.it k

① & 20 =) dii 管。
⼝器

exandequdslimAlchks-ghkRmkiiheexist.nu
of 㖌㖌

△器
dependsm 10 & 20 .


